1. Vypocitejte staticky moment kruhu o poloméru r, vzhledem k jeho tec¢né, je-li jeho
hustota h(z,y) =1

Pro nejsnadnéjsi vypocet je vhodné tecnu umistit do nékteré z os. V nasSem piipadé
umistime tec¢nu do osy .

Uy(M) = //xh(az,y) dx dy
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Pro kruznici, kterd je posunuta na ose  a ma obecnou rovnici (z — a)? + 4% = a
méame v polarnich soufadnicich (x = pcosp,y = psin p) meze:

—5<p<3, 0<p<2acose.

Jelikoz délame transformaci dvojného integralu do polarnich soufadnic, nesmime
zapomenout na jakobidn transformace | J |= p.
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2. Vypocitejte staticky moment obdelnika o stranach a a b vzhledem ke strané a.
Pro snadnéjsi vypocet budeme predpokladat, ze strana a lezi na ose x.
Meze obdelnika budou 0 < x < a,0 < y < b. Potom staticky moment vzhledem k
ose x je nasledujici, h(z,y) = 1:

Uy (M) = //yh(x,y) dx dy

Ux(M):/Oa dm/obyh(x,y)dy:h(x,y)/oa [y;rda::h(x,y)g/oa dr =
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3. Vypoditejte soutednice tézisté plochy, kterd je omezena parabolou y = 22 a pifmkou
y = x. Meze takové oblasti muzeme popsat jako 0 <z <lax? <y < x.
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. Vypocitejte moment setrvacnosti ptlkruznice 2% + y?> = a? vzhledem k jejimu
pruméru. Praumér kruznice budeme brat na ose x, bude tedy opét posunuta a bude
mit rovnici (z — a)? + y*> = a?, v polarnich soufadnicich (z = pcosp,y = psing)
jsoumeze: 0 < <7, 0<p<2acosy. Opét predpokladame, ze h(z,y) = 1.
Moment setrvacnosti vzhledem k ose x tedy bude:

I, (M) = //y2 h(z,y) dz dy

Po ptevedeni do polarnich soufadnic:
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