1. Vypocitejte kiivkovy integral I. drubu [ —— S dS, po tsecce |AB|, od bodu A(0, —2)
k
po bod B(4,0).

Nejdiive najdeme parametrické rovnice usecky |AB| pomoci smérového vektoru ,
kde @ = |B — A|=(4, 2). Parametrické rovnice potom dostaneme ve tvaru:
xr=0+4t,y = —2 + 2t, kde inetrval pro ¢ uré¢ime z jedné z parametrickych rovnic,
napt. x = 4t, 4 = 0 a xg = 4 po dosazeni do rovnice dostaneme t, =0 a tg = 1,
proto t € (0, 1).

Pro vypocet kiivkového integrdlu I. druhu vyuzijeme nasledujiciho vztahu:

/f(x,y)dS:/f(X(t )/ X(4)2 +Y7(1)2 dt,

kdez = X(t),y = Y(t) prot € (t1, 1) jsou parametrické rovnice kiivky a X'(¢), Y (¢)
jsou derivace funkei dle ¢.
Po dosazeni do vztahu dostavame:
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. Vypocitejte kiivkovy integral I. druhu [zy dS po kiivce k, kterou je ¢tvrtina
k
kruznice 2% 4+ y? = 4.

Dostaneme parametrické rovnice kruznice z = 2cost,y = 2sint, pro t € (0, 7).
Po dosazeni do vztahu z prikladu (1), dostaneme integral:
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3. Vypocitejte kiivkovy integral I. druhu [(2?+y*)™ dS po kiivee k, kterou je kruznice
K
2+ y* = a’.

Parametricky vyjadifme kruznici pomoci rovnic x = acost,y = asint, t € (0, 27).
Dostavame jednoduchy integral
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4. Vypocitejte kiivkovy integral I. druhu [ xQZTyQ dS po prostorové kiivce k, kterou je
k

jeden zavit sroubovice x = acost,y = sint, z = at pro t € (0, 27).

Po ptrevedeni na jednoduchy integral dostavame:
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5. Vypocitejte kiivkovy integral II. druhu [(2? — y?) da po kiivee k, kterou je oblouk
&
paraboly y = 22, od bodu O(0,0) do bodu A(2,4).
Jako u ktivkovych integralu I.druhu uréime nejdiive parametrické rovnice, ziskame
je jednoduse, pokud zvolime za x = t, potom y = t2. Parametr t prozg = 0 a x4 = 2

vidime z prvni rovnice to =0 a t4 = 2.
Pro vypocet kiivkového integralu II. druhu vyuzijeme néasledujiciho vztahu:
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kdez = X(t),y = Y(t) prot € (ty, 1) jsou parametrické rovnice kiivky a X'(t), Y'(¢)
jsou derivace funkei dle ¢.
Po dosazeni dostavame integral
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6. Vypocitejte kiivkovy integral II. druhu [y dx — = dy po kiivee k, kterou je oblouk
k

elipsy s parametrickymi rovnicemi x = acost,y = bsint, pro t € (0, 7) .

Po prevedeni na jednoduchy integral dostavame
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7. Vypocitejte kiivkovy integrdl II. druhu [ %ﬁ—fzf?”
k

y = x od bodu A(1,1) po bod B(2,2) .

po kiivce k, kterou je ptrimka

Parametrické rovnice usecky jsou x = t,y = t pro t € (1,2). Po prevedeni na
jednoduchy integral dostavame
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8. Vypocitejte kiivkovy integral II. druhu [« dx+y dy+ (x +y—1) dz po prostorové
k
kiivce k, kterou je piimka od bodu A(1,1,1) po bod B(2,3,4) .

Nejdiive najdeme parametrické rovnice usecky |AB| pomoci smérového vektoru ,
kde @ = |B — A|=(1, 2, 3). Parametrické rovnice potom dostaneme ve tvaru:
r=14+t,y=1+2t z= 14 3t, kde inetrval pro ¢ uré¢ime z jedné z parametrickych
rovnic, napt. t = 1 +1¢, x4 = 1 a xp = 2 po dosazeni do rovnice dostaneme t4 = 0
atg =1, proto t € (0,1).
Pro vypocet tohoto kiivkového integralu II. druhu dostavame :
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