Urcete defini¢ni obory nésledujicich funkei:

1.

fle) =35
r—2#0=>x#2= Dy =R —{2}.

8z3—
- f(@) = 18180

22— 182 +80 £ 0= (x —8)(z—10) #0 =z #8 Az # 10 =
Ds=R— {810}

f@) = 5oty
=2 —924+9#40=2%(z—1)—-9(z—-1) #0= (z—1)(2*—9) #0 =
(- D(@—3)(z+3)#£0=>ac£1 Az#+3= D; =R — {1,3,-3).

f(2) = 7ot srs
23 —2202—52+6 £ 0= (z—1)(2*—2—6) 0= (z—1)(z+2)(x—3) #
O=z#1ANr#-2ANr#3=D;=R—{1,-2,3}.

flz) =22 -7
20 -7>0=x2>1= Dy=[% 00).
C flr) =27 —a?

27 — 23 > 0= (3 —2)(9+ 3z + 2%) > 0. Protoze vyraz 9 + 3z + z*
je kladny pro vSechna x € R, musi platit 3 —x > 0, tj. < 3. Tedy
Df = (—OO, 3]

J@) = 5am
2 — 5z — 3a? >0:%%4ﬂx—2<0:3( +2r-2) < 0=
3(r—3)(@+2)<0=2€(-23) =Dy =(-23).

o) =\

20+ 3
x—4
2r+3>0 A xz—-4>0) V (2r+3<0 A x—-4<0)

>0 A z—4#0

3 3
(1:2—5 AN xz>4) VvV (x§—§ ANz <4)



9.

10.

11.

12.

13.

f(x) = Va3 —x+ 25 — 2?2
w—r>0A25—22>0.
7 prvni podminky dostavame:

(=1 >0=z@—-1)(x+1)>0=2¢€[-1,0]U[1,x).
7 druhé podminky plyne:
7? <25 =|z| <5 =1 €[-55].

Celkové tedy = € [-1,0] U [1,5] = Dy = [-1,0] U [1,5].

f(z) =+/5% — 125

5% — 125 > 0 = 5% > 125 = 5% > 5°.

Protoze funkce g(x) = 5* je rostouci na celém svém definiénim oboru,
plati x > 3 = Dy = [3,00).

flz) = /0,257 — 16

0,25" — 16 > 0 = 0,25" > 16 = (1)" > 42 = (1) > ()7, Protoze
1

funkce h(z) = (Z)x je klesajici na celém svém defini¢nim oboru, plati

r < —2. Tedy Dy = (—o0, —2].

f(z) =log,(z* — 3x)2> =32 > 0= x(x —3) > 0 = x € (—00,0) U
(3,00) = Dy = (—00,0) U (3, 00).

T+ 2
n
dr — 6

flz) =1
T+ 2
4xr — 6

(x+2>0 A 4dx—-6>0) V (x4+2<0 A 4dx-6<0)

3 3
(x>—2 A x>§> vV <x<—2 A IE<§)

2

>0




14.

15.

16.

17.

1
1@ = =7
In(de —=7)#0 A 4x—7>0.
Prvni podminka: In(4z —7) #0 = In(dz —7) #lnl =40 - 7T# 1=
do # 8 = x # 2.
Druha podminka: z > %.
Tedy Dy = (£,2) U (2,00).

1
Jx) = logy(z +4) — 3
logo(x+4)—3#0 A x4+4>0.
Z prvni podminky plyne logy,(x + 4) # 3 = logy(z + 4) # log, 8.
Odlogaritmovanim obou stran nerovnosti dostavame x + 4 # 8 = x #
4.
7 druhé podminky plyne x > —4.
Celkove tedy Dy = (—4,4) U (4, 00).

flz) =, /log%(Zx +5)
log1 (22 +5) 20 A 2z +5 > 0.
7 prvni podminky dostavame log 1 (2x+5) > log 1 1. Protoze zéklad lo-
garitmu je mensi nez 1, plati pro jejich argumenty 2245 < 1 = = < —2.
Soucasné z druhé podminky plyne x > —%, takze celkoveé

5

Dy = (=3,-2).

r+1
f(x) " 1+4sinx

1—|—sin:v7é0:>sinx7é—1:>x7é%W—i—QkW;k:EZ.

Tedy
D;=R-|J {gﬂ—l—%ﬂ}.

kEZ




18.

19.

20.

21.

sin &
flz) = 4dcos?x —3

4c052x—37é0:>COS2:1:7é§=>cosx7é:l:*/7§:>

x # = +l€7r/\:v7é 7T+k7r ke Z.

Dy=R-— U{ + km, 7r+/<:7r}.

keZ

T —sing

xTr) =

/() 2cos?x + 3sinx

2cos® r+3sinz # 0 = 2(1—sin®x)+3sinz # 0 = 2sin*2—3sinz—2 #
0.

Substituci sinz = t vyfesime kvadratickou rovnici 2t — 3t — 2 = 0.
Jeji koreny jsou t; = 2,1ty = —%. Prvni kofen nevyhovuje (nebot obor
hodnot funkce sinz je interval [—1,1}), z druhého dostavame:

7 11
T = 67r+2k7r, Ty = FT—FQ]WT; kelZ.

Tedy

11
D;=R— U{W—i—Zlm 7T+2k7r}
kezZ

cos T
2sinx — \/5
3 2
2sinz — V3 >0 = sinz > g =xc (g+2k7r,§7r+2k:7r) i ke Z.
Tedy

fz) =

2

kEZ

f(z) =Intanz
tanx >0 Ax € (———Hm —|—k7r> i ke Z.

2
7 prvni podminky plyne x € (/mr, 5 T kﬂ') ik € Z, celkove tedy

Dy = U (kﬂ,g+k77>.

kEZ




22.

23.

24.

25.

1)~

3z — |z + 2| > 0.

1. Je-li z > —2, dostaneme nerovnici 3x —z —2>0= 2 > 1.
Celkove tedy = > 1.

2. Je-li x < —2, dostaneme nerovnici 3z +x +2 > 0= 2 > —%.
Celkové tedy x € ().

Definiénim oborem je pak sjednoceni intervalu v 1. a 2., tedy

Df = (1,00)

f(z) = arccos(3 — 8z)
-1<3-8z< 1.
Obé nerovnice vytesime soucasné, dostaneme

1 1
—A4< Br < 2==->z>-
= T =~ 5 = Tz 4’
tedy Dy = [3, 3]
f(x) = arcsin 2%
-1 <2<
Stejné jako v predchozim piikladé budeme fesit obé nerovnice soucasneé:
—6<1-50<6=-7T<-bx<5=1>x>-1 tedy D; =[-1,1].

z—3
—1<Z3<1 A z#0.

1. Pro x > 0 nasobime v obou nerovnicich kladnym vyrazem 2z,
takze mame
—2r<x—3<2x.

Vyiesime kazdou nerovnici zvI4st:

Prvni nerovnice: —2r <z —-3= —-3r< -3=2>1,
Druhé nerovnice: z — 3 < 2z = x > —3.

Celkové tedy t >0 Az >1 Ax>-3=x>1.



26.

27.

28.

2. Pro z < 0 méa vyraz 2x zapornou hodnotu, proto pii nésobeni
timto vyrazem musime prevratit znaménka nerovnosti na opacna.
Dostaneme

—2r>r—3>2x.

Opét vyfesime kazdou nerovnici zv1ast:
Prvni nerovnice: —2x >z —3 =z <1,
Druhé nerovnice: © — 3 > 2z = » < —3.
Celkovez < 0Nz <1 Azxz<-3=z<-3

Defini¢nim oborem je sjednoceni intervalu v 1. a 2., tj.

Dy = (—o00,—3]U][1,00).

f(x) = arctan 22 — 9 + In(5 — x)
(2—=9>0A5—2>0)= (2?>9ANz2<5) = |z|>3ANz<b =
zr € (—o0,=3|U[3,00) Az <5 =

D; = (—o00, —3] U [3,5).

r—>5

f(z) = In[ln(z — 3)] + arcsin

In(z-3)>0Az-3>0 A —-1<Z5<1

Prvni podminka: In(z —3) >Inl=2-3>1=2 > 4.
Druha podminka: © —3 > 0 = x > 3.

Treti podminka: -2 <rxr—-5<2=3<x<T7

Celkove Dy = (3,7].

fla) = 2

v V3+Inx —2

V3+lner —2#0A3+Inz>0Ax2>0.

7 prvni podminky plyne /3 + Inz # 2, coz po umocnéni dava 3+Inx #
4=Inx#1=zx#e.

Z druhé podminky méme Inz > —3 = x > e 3.

Celkové tedy x e A x>e3 A x>0, tj.

Dy =[e%¢) U (e,00).




29. f(x) = arccos(Inz) + \/z+7_1

—1<lz<1Az>0A2>-1>0.
Prvni podminka: ln% <lnz<lne= % <zr<e=zx€ [%,e} .
Ttret! podminka: z € (—oo, —1) U (1, 00).
Celkove

Df = (1,6]



